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В [1] вводятся понятия абсолютного £-ретракта и аб­
солютного £*-ретракта, с помощью которых обобщаются 
теоремы Н. Н. Лузина и М. Фреше о структуре измеримых 
функций. В настоящей работе приводится вариант теоре­
мы К. Борсука о продолжении отображений в случае, ког­
да продолжаемое отображение является измеримым. При 
этом используются результаты [1]. 

Напомним определения [1] (условимся, что слово «ото­
бражение» всюду далее означает «непрерывное отображе­
ние», если не оговорено противное). 

Замкнутое подмножество А компактного метрическо­
го пространства X назовем t-ретрактом X, если для вся­
кой меры Радона \х !> О на А и любого е -̂ > 0 существуют 
компакт А% d А такой, что \i (А \ А%) <; 8, и такое ото­
бражение Гс' X ~> А, что Tg (х) = х для всех х ЕЕ Не­

компактное метрическое пространство Y назовем аб­
солютным t-ретрактом, если всякое замкнутое подмно­
жество А любого компактного метрического пространства 
X, гомеоморфное У, является £-ретрактом X. 

Класс всех абсолютных £-ретрактов обозначим AR*. 
Замкнутое подмножество А компактного метрического 

пространства X назовем t*-pempanmoM X, если для всякой 
меры Радона \х !> О на А существует такая последователь­
ность отображений {гп}п=г, г*: Х-*~А, что для всякого 
е ^> 0 существует компакт А £ CZ А такой, что \i (A \ 
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\ А^) < 8, и последовательность {г£}~=1 сходится равно­
мерно на А^ к (А-

Компактное метрическое пространство Y назовем абсо­
лютным t^-ретрактом, если всякое замкнутое подмноже­
ство А любого компактного метрического пространства X, 
гомеоморфное Y, является £*-ретрактом X. 

Класс всех абсолютных £*-ретрактов обозначим ARt*. 
Очевидно, что класс ARt CZ ARt*. 

Далее потребуется следующий вариант теоремы Борсу-
ка о продолжении гомотопии: 

Пусть Y — компактное метрическое пространство 
и Y GE ANR. Пусть А — замкнутое подмножество бинор­
мального пространства X, G-отображение множества X X 
X {0} (J А X / в Y. Тогда существует гомотопия F: 
X X I-+Y такая, что F \ X X {0} [j А X / = G. 

ТЕОРЕМА 1. Пусть X — бинормальное пространст­
во, А — компактное подмножество X, \х ^> 0 — мера Ра­
дона на A, Y0 — компактное метрическое пространство, 
Y0 ЕЕ ANR, f: A -> Y0 — ^-измеримое отображение. 
Пусть существует компактное метрическое пространство 
Y ЕЕ ARt*, гомотопически доминирующее Y0. Тогда для 
всякого 8 >̂ 0 существует компакт Аг CZ А такой, что 
[х (А \ Ае) <^ е, и существует такое отображение 
/8: X ->- Y0, что /8 (х) = / (х) для всех х ЕЕ Аг. 

Д о к а з а т е л ь с т в о . Так как пространство Y 
гомотопически доминирует Y0, то существуют отобра­
жения ф: YQ-^Y и \f>: Y-+Y0 такие, что г|)ф гомотопно 
тождественному отображению пространства Y0 на себя. 
Пусть 8 > 0. По теореме Лузина [2] для данного 8 > 0 
существует компакт АЕ/2 CZ А такой, что \i (A \ Ae/2) ^ 
<^ е/2 и сужение / \ Ае/2 непрерывно. По теореме [1] су­
ществует последовательность отображений {/n}~=1, fn: 
X-^Y, таких, что fn (х) -> ф / (х) |х-почти всюду на 
Ае/2- По теореме Егорова [2] найдется такой компакт Ае CZ 
CZ Ае/2, что \i (Ае/2 \ Аг) <^ е/2 и последовательность 
{/n}n=i сходится равномерно на Ае к ф/. Существует е0 ^> 
^> 0 такое, что если gx, g2 — два отображения некоторого 
топологического пространства 1 в 7 0 Е ANR,* обладаю­
щие свойством р (gt (x), g2 (x)) < 80 для всех х ЕЕ X, то 
gx ~ g2. Существует а^> 0 такое, что если р (х, у) < а, 
х, у (=EY, ТО р (Ф (х), г|) (у)) < 80. 

Найдется номер N такой, что 
Р (ф/ (*), /N (*)) < о 
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для ъсех ХЕЕАЕ- Следовательно, 
Р (Фф/ (Х), ^fN (х)) < 80 

для всех х ЕЕ АЕ. Поэтому грф/ | Аг ~ tyfN \ Ае, т . е . 
/ | As ~ ^/N I А е- Отсюда по теореме Борсука следует, 
что существует отображение /8: X -+Y0 такое, что 
/ 8 \ Ае = f \ Ае. Теорема доказана. 

С л е д с т в и е . Если Y e ARt* f] ЛАГД, то Y е 

Доказательство следует из теоремы 1 и соответствую­
щего результата [1]. 

Аналогично теореме 1 доказывается следующее утверж­
дение. 

ТЕОРЕМА 2. Пусть X — бинормальное пространст­
во, А — замкнутое подмножество X, Y — компактное 
метрическое пространство, гомотопически доминирующее 
компактное метрическое пространство Y0 ЕЕ ANR. 

Тогда, если для всякого отображения / : А —> Y и всякого 
е ^> 0 существует отображение /8: X —> Y такое, что 
р (/ (х), / 8 (х)) < 8 для всех х ЕЕ А, то для всякого отобра-
жения / ' : А —» YQ существует такое отображение g: 
X -> Г 0 , wio £ I 4 = Л 

С л е д с т в и е . Класс е — AR f| ^iVi? = ^4i? (оп­
ределение е-Л/?-пространства содержится в [3]). 

Теорема 2 и ее следствие дополняют результат [4, 
лемма 1.2]. 
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