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Å.À.ÐÎÂÁÀ, Ï.Ã.ÏÎÖÅÉÊÎ

Â íàøåé ðàáîòå ¾Ïðèáëèæåíèÿ ñîïðÿæåííûõ ôóíêöèé ÷àñòè÷íûìè ñóììàìè ñîïðÿæåí-
íûõ ðÿäîâ Ôóðüå ïî îäíîé ñèñòåìå àëãåáðàè÷åñêèõ äðîáåé ×åáûøåâà�Ìàðêîâà¿ èç � 9,
ñ. 68�84, (2020), áûëè çàìå÷åíû íåäîñòàòêè, äîïóùåííûå ïî âèíå àâòîðîâ. Ïîñëåäíþþ ôîð-
ìóëó íà ñ. 70 è ïåðâóþ ôîðìóëó íà ñ. 72 ñëåäóåò òðàêòîâàòü êàê ñóììû ñîîòâåòñòâóþùèõ
ðÿäîâ â îáîáùåííîì ñìûñëå ([1], ñ. 526). Òàêîå äîïóùåíèå íå âëèÿåò íà ïðàâèëüíîñòü ðå-
çóëüòàòîâ òåîðåìû 2 è äàëüíåéøèõ, îäíàêî â ñòðîãîì èçëîæåíèè àâòîðû âíîñÿò ñëåäóþùèå
èñïðàâëåíèÿ:
a) Ïðåäëîæåíèå ñ ôîðìóëîé (4) íà ñ. 70 ñëåäóåò ïåðåïèñàòü òàê: Ñîïðÿæåííûì ðÿäîì

Ôóðüå ïî ñèñòåìå àëãåáðàè÷åñêèõ äðîáåé ×åáûøåâà�Ìàðêîâà ïî àíàëîãèè ñ ([2], ñ. 518)
áóäåì íàçûâàòü âûðàæåíèå âèäà

+∞∑
n=1

c2nN2n(x), N2n(x) = sinn arccos

(
x

√
1 + a2

1 + a2x2

)
, n = 1, 2, . . . , (4)

ãäå c2n îïðåäåëåíà â (3).
b) Ìåæäó ôîðìóëîé (4) è òåîðåìîé 1 íà ñ. 70 ñëåäóåò âñòàâèòü ïðåäëîæåíèå:

Ôóíêöèÿ f̂(x), ñîïðÿæåííàÿ ê ÷åòíîé ôóíêöèè f(x), çàäàííîé íà èíòåðâàëå (−1, 1) è

èíòåãðèðóåìîé ñ âåñîì (1− x2)−1/2, îïðåäåëÿåòñÿ êàê

f̂(x) =
2x
√
1− x2
π

1∫
0

f(t)

t2 − x2
dt√
1− t2

, x ∈ (−1, 1), (5)

ãäå ñèíãóëÿðíûé èíòåãðàë ïîíèìàåòñÿ â ñìûñëå ãëàâíîãî çíà÷åíèÿ ïî Êîøè.
c) Ôîðìóëó (8) ñ êîììåíòàðèÿìè ñî ñ. 71 âñòàâèòü ïîñëå îïðåäåëåíèÿ ñîïðÿæåííîé ôóíê-

öèè íà ñ. 70. Ïðèñâîèòü åé íîìåð (6). Âñå ññûëêè ïî òåêñòó íà ôîðìóëó(8) çàìåíèòü ññûë-
êàìè íà ôîðìóëó (6).
d) Òåîðåìó 1 è åå äîêàçàòåëüñòâî ïåðåïèñàòü â ñëåäóþùåé òðàêòîâêå:

Òåîðåìà 1. Äëÿ ÷àñòè÷íîé ñóììû ŝ2n(f, x), n = 1, 2, . . . , èìååò ìåñòî ïðåäñòàâëåíèå

ŝ2n(f, x) = f̂(x) +
2

π

1∫
0

f(t)ρ(t, a)D̂2n(t, x) dt, x ∈ (−1, 1), (7)

ãäå

D̂2n(t, x) =
M2n+2(t)N2n(x)−M2n(t)N2n+2(x)

M2(t)−M2(x)

� ñîïðÿæåííîå ÿäðî Äèðèõëå. Èíòåãðàë â (7) ïîíèìàåòñÿ â ñìûñëå ãëàâíîãî çíà÷åíèÿ ïî
Êîøè.
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Äîêàçàòåëüñòâî. Â (6) âìåñòî c2k, k = 1, . . . , n, ïîäñòàâèì èõ èíòåãðàëüíûå ïðåäñòàâëåíèÿ.
Òîãäà

ŝ2n(f, x) =
4

π

1∫
0

f(t)ρ(t, a)D̂2n(t, x) dt, (8)

ãäå

D̂2n(t, x) =

n∑
k=1

cos 2kτ sin 2kθ, t

√
1 + a2

1 + a2t2
= cos τ, x

√
1 + a2

1 + a2x2
= cos θ, n = 1, 2, . . . .

Ïðåîáðàçóåì ñóììó D̂2n(t, x). Ó÷èòûâàÿ, ÷òî

D̂2n(t, x) =
1

2

n∑
k=1

[sin 2k(θ + τ) + sin 2k(θ − τ)] ,

ïîñëå íåêîòîðûõ àëãåáðàè÷åñêèõ ïðåîáðàçîâàíèé, ïîëó÷èì

D̂2n(t, x) =
sin 2θ − [sin(2n+ 2)θ cos 2nτ − sin 2nθ cos(2n+ 2)τ ]

2(cos 2τ − cos 2θ)
. (9)

Ïîäñòàâèâ (9) â (8), áóäåì èìåòü

ŝ2n(f, x) =
2

π
sin 2θ

1∫
0

f(t)ρ(t, a)
dt

cos 2τ − cos 2θ
+

+
2

π

1∫
0

f(t)ρ(t, a)
M2n+2(t)N2n(x)−M2n(t)N2n+2(x)

cos 2τ − cos 2θ
dt,

ãäå êàæäûé ïî îòäåëüíîñòè èíòåãðàë ïîíèìàåòñÿ â ñìûñëå ãëàâíîãî çíà÷åíèÿ ïî Êîøè. Ïî-
äðîáíîå îáîñíîâàíèå äàííîãî äåéñòâèÿ ïðèâåäåíî, íàïðèìåð, â ([2], ñ. 520). Ó÷èòûâàÿ, ÷òî
cos 2τ = M2(t), cos 2θ = M2(x), âûðàæåíèå äëÿ ρ(t, a), à òàêæå, ÷òî sin 2θ = 2M1(x)N1(x),
÷òîáû ïðèéòè ê ïðåäñòàâëåíèþ (7), äîñòàòî÷íî â ïîñëåäíåì âûðàæåíèè ïðîâåñòè íåñëîæ-
íûå àëãåáðàè÷åñêèå ïðåîáðàçîâàíèÿ. �

e) Ïåðâîå è âòîðîå ïðåäëîæåíèÿ â äîêàçàòåëüñòâå òåîðåìû 2 äî ôîðìóëû (14) âêëþ÷è-
òåëüíî çàìåíèòü ñëåäóþùèì:
Èç (11) è òåîðåìû 1 âûòåêàåò

ε̂2n(x, α) = −
2

π

1∫
0

f(t)ρ(t, a)D̂2n(t, x)dt, x ∈ (−1, 1), (14)

ãäå D̂2n(t, x) îïðåäåëåíî â (7).
f) Â çàìå÷àíèè 2 íà ñ. 73 ïðèâîäèòñÿ ôóíêöèÿ, ñîïðÿæåííàÿ ê |x|s â ñìûñëå Ëåæàíäðà�

Þíãà�Ôåíõåëÿ ([3], ñ. 98).
Îòìåòèì, ÷òî óêàçàííûå íåòî÷íîñòè íå âëèÿþò íà ïðàâèëüíîñòü ïîëó÷åííûõ ðåçóëüòà-

òîâ î ïðèáëèæåíèÿõ ñîïðÿæåííûõ ôóíêöèé íà îòðåçêå ÷àñòè÷íûìè ñóììàìè ñîïðÿæåííûõ
ðÿäîâ ïî ñèñòåìå àëãåáðàè÷åñêèõ äðîáåé ×åáûø¼âà�Ìàðêîâà.
Àâòîðû áëàãîäàðÿò ïðîôåññîðà À.À.Ïåêàðñêîãî çà ïîëåçíûå çàìå÷àíèÿ è âíèìàíèå ê

ðàáîòå è ïðèíîñÿò èçâèíåíèÿ ÷èòàòåëÿì æóðíàëà çà äîïóùåííûå íåòî÷íîñòè.

Å.À. Ðîâáà, Ï.Ã.Ïîöåéêî
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