
b„j^0, bvk Y* djv1- i~*j•*"*• P, 
откуда v^v^ix), ^ m 4^=rc m4J« ,u l'+c4x f c), что опреде­
ляет v как линейное поле. Заметим, что приведенные соотно -
шения есть условия Коши-Римана для функций 1Л + Bvm*b 

для случая алгебры дуальных чисел. Добавочное условие однород­
ности приводит к известным координатам естественного лифта в 
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Широков А.П. 

ОБ ОДНОЙ СВЯЗНОСТИ В КАСАТЕЛЬНОМ РАССЛОЕНИИ ТАНГЕНЦШСЬНО 
НЕВЫРОВДЕННОЙ ГИПЕРПОВЕРХНОСТИ ЕВКЛИДОВА ПРОСТРАНСТВА 

Если в евклидовом трехмерном пространстве задать танген -
циально невырожденную поверхность F« ? (x*,xz) оснащен -
ную ортом нормали h , тос помощью элемента ( Г , V ) ка­
сательного расслоения этой поверхности можно задать ориентиро­
ванную прямую, проходящую через точку с радиусом-вектором 
0~ F+if и параллельную орту К . Используя вектор момента 
m = if Yi ], . построим в многообразии прямых хорошо извест­
ный линейный элемент инвариантной римановой метрики 
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dsz=dnidii. (I) 

Зашсывая основные деривационные уравнения поверхности в вице 

о 

подучим охя линейного элемента,(I) выражение 

где б у-даскришнантный бивектор, a fiv0 - координаты абсо­
лютного дифференциала вектора V = VйГ; (I ,i, к,... = 1,2). 
Обозначая Vй-ее24,1 , можно зашоать этот линейный элемент в 
виде 

dsz=ra,ipdx*dxfi 

( ef , р ,••..= 1,2,3,4), и для метрического тензора а ^ 
получаютая следующие отличные от нуля координаты : 

Соответствующая рнманова овязноогь £ «г имеет следующие от­
личные от нуля компоненты 

(2) 

. . . . . 
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Здесь Г it - риманова связность рассматриваемой поверхности 
с метрическим тензором £«л = ^'7 * V; т символ кова-
щ^нтногр дифференцирования в связности Г ^ э о J = ^ cL- 5 
6J~ о £^> a #V -тензор, взаимный для &у. 
Номеру П пока следует придавать значение П =2* Заметим, 
что компоненты Z-L совпадают с компонентами римановой связ-
ности 

З/к-Гр+ЩК (3) 
сферического изображения исходной поверхности, а метрический 
тензор этого сферического изображения имеет строение 

Обращает на себя внимание тот факт, что хотя координаты 
метрического тензора Cld* зависели от дискриминантного 
бивектора Gij , но в состав компонент связности Ъру 
этот бивектор не вошел. Поэтому связность (2) можно определить 
в касательном расслоении тангенциально невырожденной гиперпо­
верхности евклидова пространства Е ^ любой размерности 
И +1, если считать, что индексы I , i , 1с , ••• про -
бегают теперь значения от I до \г • Легко проверить, что в 
связности (2) ковариантно постоянен аффинор hi ( <А , Ь , 
^ , • • • = ! , ... , 2'ti ), у которого в индуцированных коор­

динатах ( X* ; Jc*+i ) отличны от нуля компоненты 

В связности (2) ковариантно постоянен также вертикальный лифт 
метрического тензора У ^' сферического изображения гипер -
поверхности в ее касательное расслоение* Что же каоаетря аф -
финора естественной почти каоательной структуры касательного 
расслоения, то он в общем случае не является ковариантно по -
стоянным в связности (2); кроме того, при Н > 2 эта связность 
перестает быть римановой. 

Геометрический смысл связности (2) весьма прост: она яв­
ляется инвариантной связностью в многообразии прямых евклидо­
ва пространства Сп.и ( [I] , [2] )• Это становится осо -
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бенно ясно, если в качеотве исходной гиперповерхности взять 
единичную гиперсферу; тогда $ у *~$с> • а формулы (2) при­
обретают вид 

причем теперь аффинор естественной почти касательной структу­
ры ковармантно постоянен в связности Zpy • 

Понятно, что компоненты связности (2) можно получить про­
стой заменой переменных из компонент инвариантной связности 
многообразия прямых, построенной с помощью сферического изо -
бражения рассматриваемой гиперповерхности* Выясним характер 
этой замены» Если оферическое изображение исходной гиперповер­
хности r = F(x',..., х п ) строить на единичной гиперсфере с 
центром в начальной точке_пространотва, то одна и та же прямая 
изобразится элементами ( Г f Я? ) и ( ft f u/ ) касательных 
расслоений гиперповерхности и гиперсферы, причем справедливо 
соотношение 

так что 

h i , п-̂  J, 
В индуцированных координатах и = X 9 и = vJ касатель­
ного расслоения сферического изображения инвариантная овязность 
многообразия прямых имеет отличные от нуля компоненты 

где ^ А и % с определены формулами (3) и (4). 

(5) 
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Итак, замена переменных 

т 

(6) 

®е* фактически сопоставление ориентированной .прямой нового 
элемента { F . • uIVH' Р; ) касательного расслоения исходной 
гиперповерхности вместо первоначального ( г , X гч ) пре -
образует коэффициенты связности (2) к ш щ (5)* Назовем исполь­
зованное вначале соответствие между ориентированными прямыми 
пространства Е a+i и элементами ( Г , V* ) касательного 
расслоения гиперповерхности непосредственным^ Тогда получений 
результат можно сформулировать так : 

При непосредственном соответствии между ориентированными 
прямыми пространства Е л+1 и элементами касательного расоло-
ешш тангенциально невырожденной гиперповерхности инвариантная 
связность многообразия пршшх индуцирует О Б Щ Н О С Т Ь (2) в каса­
тельном расслоении гиперповерхности, не сохраняющую в общем 
сдучае аффинор естественной почти касательной структуры* Болж 
же соответствие между прямыми и элементами касательного рас -
слоения гиперповерхности задать по правиду (б), то мнду дарован­
ная связность будет сохранять почти касательную структуру, при­
чем эта индуцированная связность фактически сведется к той, ко­
торая возникает в касательном расслоении гиперсферы при надо -
оредственном соответствиж между ориентированными прямыми и'аде-
ментами касательного раоолоения сферического изображения дан -
ной гиперповерхности. 

Заметим еще, что связность (2) можно представить в виде 

где Fei - естественный лифт связности I Д ; \ р -аффж -
нор естественной почти касательной структуры; Qp - горизон­
тальный проектор для структуры почти произведения, определяв' -
мий живостью i JV в .шсательяом расслоении: с$ ь л -пол-

л * Ф1 ~ ^ г ? / « Пы Гб 

НыЯ JJtf/r ТеНЗОрЕОГО ПОЛЯ *™jk~ HsVj^k I {JM - СЛОСН 
вой Te:iz%- о отличными от нуля компонентами 

О р**™^**^'-$,*<). 



Вводя полный лифт б ^ асимптотического тензора $/,• f п о л у ­ч и м "• . 

d 
где or - векторное доле слоевой гомотетии. 

Неопределенность выбора начала отсчета в формуле (6) со -
гласуется с тем фактом, что векторное поле 

где Л - любой постоянный вектор, является инфинитезимадьной 
аффинной кшшшеацией связности (2). 
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Щурыгин В. В. 
РАССЛОЕНИЯ СТРУЙ И МНОГООБРАЗИЯ НАД АЛГЕБРАМИ 

А.П.Шроковым было показано [l] , что <£ -касательное 
расслоение Т ч\^)над дифференцируемым многообразием Vft 
несет на себе структуру дифференцируемого многообразия над 
алгеброй R ( e ^ ) плюральных чисел. В предлагаемой работе 
изучаются расслоения О -струй дифференцируема ростков 
(R M,0)-* Vft ( [2] , [З] ) и вводятся обобщающие ш рассло­
ения (Л -струй, где (Л - локальная алгебра над полем дей­
ствительных чисел. Основной целью работы является доказатель­
ство того, что указанные расслоения неоут на себе структуру 
дифференцируемых многообразий над локальными алгебрами. Мно-
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