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À í í îòàöèÿ 

Îñíîâíîé ðåçóëüòàò: åñëè Ð/-êîëüöî R èìååò òî÷íûé ëåâûé ìîäóëü ìî­
äóëü Ì ñ ðàçìåðíîñòüþ Êðóëëÿ, òî åãî ïåðâè÷íûé ðàäèêàë N íèëüïîòåíòåí. 
Åñëè, ñâåðõ òîãî, ëåâûå é-ìîäóëè Ì è N êîíå÷íî ïîðîæäåíû, òî R èìååò ëåâóþ 
ðàçìåðíîñòü Êðóëëÿ, ðàâíóþ ðàçìåðíîñòè Êðóëëÿ ìîäóëÿ Ì. 

A b s t r a c t 

V. Ò. Markov, On PI-rings having a faithful module with Krull dimension, 
Fundanient aln ay a i prikladnaya matematika 1(1995), 557—559. 

The main result: if a P/-r ing R has a faithful left module M with Krull di­
mension, then its prime radical N is nilpotent. Moreover if the left modules M 
and N are finitely generated then R has left Krull dimension which is equal to Krull 
dimension of the module M. 

Â [1] äîêàçàíî, ÷òî åñëè -Pi-êîëüöî R èìååò òî÷íûé íåòåðîâ ëåâûé ìî­
äóëü Ì , ò î åãî ïåðâè÷íûé ðàäèêàë rad(-R) íèëüïîòåíòåí è êîëüöî R/r&d(R) 
íåòåðîâî. Â [2] íåçàâèñèìî ðàññìîòðåí ñëó÷àé ïîëóïåðâè÷íîãî Ð/-êîëüöà, 
ïðè÷åì îòìå÷åíî, ÷òî â ýòîì ñëó÷àå Kdim(^ft) = Kd im(M) (ãäå Kdim(M) — 
ðàçìåðíîñòü Êðóëëÿ ìîäóëÿ Ì , îïðåäåëåíèå è âñå íåîáõîäèìûå ñâîéñòâà êîòî­
ðîé ìîæíî íàéòè â [3]). Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì íàñòîÿùåé çàìåòêè ÿâëÿåòñÿ: 

Ò å î ð å ì à 1. Ïóñòü R — PI-êîëüöî, Ì — òî÷íûé ëåâûé R-ìîäóëü ñ ðàç­
ìåðíîñòüþ Êðóëëÿ. Òîãäà: 

(a) rad(_R) — íèëûïîòåíòíûé èäåàë; 
(b) åñëè ñâåðõ òîãî R-ìîäóëü Ì è ëåâûé èäåàë (rad(_R)) êîíå÷íî ïîðîæäå­

íû, òî R èìååò ëåâóþ ðàçìåðíîñòü Êðóëëÿ è Kdim(^R) = Kd im(M) . 

Ïðåäñòàâëÿåò ñàìîñòîÿòåëüíûé èíòåðåñ òàêæå 

Ï ð å ä ë î æ å í è å 1. Åñëè ïîëóïåðâè÷íîå êîëüöî èìååò òî÷íûé ìîäóëü ñ 
ðàçìåðíîñòüþ Êðóëëÿ, òî îíî ÿâëÿåòñÿ êîíå÷íûì ïîäïðÿìûì ïðîèçâåäåíèåì 
ïåðâè÷íûõ êîëåö. 

*Ðàáîòà âûïîëíåíà ïðè ÷àñòè÷íîé ôèíàíñîâîé ïîääåðæêå Ðîññèéñêîãî ôîíäà ôóíäàìåí­
òàëüíûõ èññëåäîâàíèé (ãðàíò 093-1544), Ìåæäóíàðîäíîãî íàó÷íîãî ôîíäà è Ðîññèéñêîãî 
ïðàâèòåëüñòâà (ãðàíò JBX100), à òàêæå INTAS. 
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