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VK 517.55 MATEMATHE A

A. ®. MATPOB

0 HEKOTOPBIX KJIACCAX ®OYHKIIUM,
AHAJINTHYECKHX B KPATHBIX OBJIACTAX T'APTOICA

(I pedcmasaero axademurom M. A. Jlaspenmvesum 30 VI 1965)

B macroamei craThe pacmpocTpaHAIOTCH HA HEKOTOPHe KIacchl (yHKIm,
aHAIATAYECKNX B HEOIDAHHYEHHHX KpatHHIX o0mactax ['aprorca, HEKOTOpbHIe
pesysibTathl pabor (!, 2), ycramoBiaeHHBle AAA TpPOCTPaHCTB PYHKOWH, aHadH-
THYeCKAX B OIPAaHMIEHHHIX KpaTHHX obmactax [aprorca. [lasa coxpamenus
samEcei OyfieM IOJIb30BATHCA 0003HAYCHUAME W = (Z1,...,2m), 2 = (Zmt1, ...
ces Zn), K=k, ..., km), Bl =Fi4 ...+ km, Wk =281, z2ptm,

§ 1. IIycrs D{|z;| < Rj(z), j=1,...,m; z = Hp} momHas m-KpaTHas
obmacts I'aprorca ¢ mmockoctaMu cummerpun 2z = 0,...,2z, =0 Hax mpo-
crparcrsoM C™ (cm. (4,2)), npoeknua Hp xoropoit meorpammuena; A (D) —
npocrparcTBo PyHKUuUA f(w, z), aHaduTHY9ecKuX B odiacTd D, ¢ TOIOJOTHeH,
OIIpeNeNiAeMON PAaBHOMEPHOI cXomuMocThi0 PyHKIuA u3 A (D) B rammoit 06-
nactH, Jdexkameii crporo BHyTpm D. Pacemorpmm kamace 44(D) < A (D) ¢ynx-
nuit f(w, z2) € A (D) u orpaunvennsix B D.

Ussectro (Y, 2), aro xaxpas fyaruus f(w, z) & A (D) upeacrasuma B 06-
nactu D m-xparasiM pagoM [aprorca

Fw,2) = 3 fe(ayut. (1)

Teopewma 1. Ecau pynkyus f(w, z) = A1(D) u ydoeaersopser ¢ D ycao-
euto |f(w,2) | < M, 70

| f2(2) | <gk—1(wm » de(D) :(ws,lzl)%D| wk|.
Teopema 2. Ecau pad (1) czodurca 6 obaacru D u f(w,z) & A1(D), o
das ecaroli ee nodobaactu Do, Do < D, cxodurcs pad éjo sgop | 72 (2) | de(Dy).
Canemcrsme. Ecau pad (1) czodurcs ¢ obaacru D u f(w, z) = A1(D),
70 80 8cakoli ee nodobaactu Dy, Dy = D, psd kgo f2(2) e (Do) cxodurcs pasro-

MepHo.
Teopema 3. Jas cxodumocru pada (1) k gynryuu f(w, z)= A1(D) 6

obaacru D neobzrodumo u docrarouro, urTobvr paod kgo sgp] fe(2)| dr (D) w*

cxoduacs 6 obaactu DW{|z;| < 1,j =1, ..., m;z < Hp}.
Teopema 4. [Jan cxodumocru psda (1) k Pyuryuu f(w,z)= A1(D) 6

obaactu D neobrodumo u docrarouno, urober pad kEo fz (2) dr (D)w*czoduacs

é obaacru DO,
Teopemsr 1 —4 HROKasBIBAIOTCA AQHAJOTWYHO COOTBETCTBEHHO TeopeMaM
1—4 (Y).
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Amamormuro (!) BBegeM B pacCMOTpEHHE CUETHO-HODMHPOBAHHOE MPOCT-
parcrBo By(D) mocunenosarensHocTeit ¢ynxmumii a = {fx(z)}, ABIAMOmMEXCA
roapdummentamn Taprorca ¢ynxumit f(w, z) = A4(D), ¢ cucreMoir HOPM

lel = i sup | fe(2)|de (D) ¥, 0<r 1.
k=0z2Hp

Taxsxe pacemorpuM kiacc Ai(D)= A (D) orpanmdeHHHX (QyHKI@A, aHaIn-
THYECKAX B 3aMKHYTOH obmacti D, W CYeTHO-HOPMHPOBAHHOE IIPOCTPAHCTBO
By(D) mocrenosaremsHOCTeH mx Kosdumumentos I'aprorca a = {fr(z)} ¢ cm-
cTeMoit HOPM, B3ATOM amamormaHo '(1).

Teopewma 5. IIpocrpancrea Ay(D) u By(D) usomepdrul, npocTpancrea
Ai(D) u By(D) rarae usomopgrui.

Teopema 6. Ecau D{|z;| < Rj(z), j=1,...,m; z& Hp} u Di{|z;| <
< RW(z), j=1,...,m; z < Hp,} —npouseoavkdie no.nvie m-KparHsie 06-
aacru I'aprozca ¢ HeozpanuueHHBIMU NPOEKYUAMU, uMewue 00uHAKOBblE
npoesyuu Hp = Hp,, 1o npocrpancrea Ay(D) u A((Dy) usomopgmnut. IIpocr-
parcrea Ay (D) u Ay(D1) Takxe usomop@rpr.

Teopemsr b u 6 oKassIBalOTCA aHamOrMYHO TeopeMaM 5 u 6 (1).

§ 2. Ilycers D{|z;| <R;(z), j=1,...,m; z & Hp} —npouspBonsHas MOIHAS
m-KparHas o6xacTh I'apTorca ¢ IJIOCKOCTAMI cHMMeTpmH 23 = 0, ..., Zm=0
Haj mpoctpanctBoM C™ Takas, 4ro obmacts {log|z;|, j=1,...,m} BeykIa

(2). Paccmorpum rmace A”(D)<= A (D) dyurumit f(w,2), yA0BIeTBOPAOIHAX
yeaosmo ||f(w, z)ll, = sup |f(w, 2)| < oo, D, {(w, 2): (w/r, z)= D}

(w,2)ED,.
(0 <r<1). Kmacc A’(D) c¢ romomormeii, ompemensieMoil CHCTeMOHl HOPM
llall;, ABIAETCA NTUHEHHEIM TOMOJOTMIECKAM TpOCTpaHCTBOM. B ciydae, xorga
obmacts D orpanwuena, A’ (D) cosmagaer ¢ A (D). Ananoruuso paccMOTpHM
knacc A” (D) A(D) dymrnuit f(w,z), yIOBIETBOPAIOIIEX YCIOBHIO

|7 (w, 2)| = sup |f(w, 2)| < oo, Drf{(w,2): (wr,z)E D} (r >1).

IIyerp o0 = (04, .- oy Om), #; >0, =1,..., m; E o =la|l=1;|w|* =
=1

=z 4. .. ] zm "™ Gp (o) :(wszl)gn(lw ), Sp {a: Gp () < 00 } (M. (3)).

Ananormuno aemMe 1(°) MoKHO [0Ka3aTh, 9TO MHOKECTBO Sp BEIIYKJIO.

Teopema 7. Ecau f(w, z) =4’ (D) <A (D), ro das arbozo k cnpasedau-
80 HepasencTeo "

|2 (2) | <[ f (w5 2) [/ P [Gp (R EDIFL (0 7 <1). (2)

B uacrnocru, ecau k[ ||kl Sp, mo fr(z)=0.

HorxaszareabcTBo. BospMem wumeno r, 0 <r << 1, m paccMoTpuM 06-
nacte D;. Ilycrs E, < D, — mpomsBonsubii mommmuamenp, E, {| z; | << pj,
j=1,...,m; z=2zy= Hp}. lna E, cupaBegmussl HepaBeHCTBa Homu

| fe (20) | < max | (w, 2)|/pi". .. o5 <[ (w, 2) |ofpf . . . o,

(w, 2)EE,

ITepexons B mpaBoif YacTH K HEMKHEH TPaHA IO BCEM TMOJNUOANTAHEPAM
E, < D,, monyaum (2).

Teopema8. Ecau pad (1) cxodurca ¢ obaactu D u f(w, z) & A’ (D), 0
das scaroli ee nododaactu Dy, Dy = D, cxodurcsa psad

2 suplu(a) [ 6o ()]

kllkleSp Do



HoxaszarenscrTBo. BossmeM wmena rn m r,, 0<r<<rp<<1, rak,
uro6sl Do < Dy, = D,, = D. Tax rar Gp, (a) = rGp(a), To Ha ocHOBaHMH Te-
opeMsl 7 mMeeM

> supl(a)|[Go ()] < 3 sunl @[, ()] <

ElesSp Do kliRieSp Dr,

Wl |1f (w, 2)] N
< T e o 2l o .
o k,”k”,zssu g [ P (llkllﬂ [Cp,, (kf) kP 17 (w: 2)] zk/H/eHZ-ESD<rZ) <o

Crmemcrsume. Ecau pad (1) czodurcs e obaactu D u f(w,z)e A’(D),

k A\l
_ " = 2)| Gp | —— ]
70 60 6cakoli ee nodobuacru Do, Dy D, psad k/”k"é o fr(2) [ D uk[])

cTo0UTCA PABHOMEPHO.
Teopema 9. Juaa cxzodumocru pada (1) e obaacru D k @ynryuu
" f(w, z) € A”(D) neobzodumo u docrarouno, urober pad

> sup [fk(z)][GD ([I_:Wﬂ“k”wk 3)

klEleSp *SHD -

cxoduacs 6 obaactu DO{|z;| < 1,j =1, ..., m;z < Hp).
HoxasareascrBo. Pacemorpum o6macts D, 0 <r << 1. Ilycrs pag
(3) cxommresa B obmacrm DW. I1o sHaunrt, uro mpu moboM r << 1 cxogmTCA PAX

ko
— 4]
k/ukuzestll’lrp'fk (Z)I[GD<|11€II)] i (4)
HJIN CXOOHUTCA pﬂ;[
i ke
s, SR+ G () [ (5)

Taxk kax |
lfk(z)wkl<53f[jk(z),[GDT(“_/;“”M"’

1o pag (1) cxomurea B obmactm D, mpm mioGoM r << 4, a cregoBaTeIbHO, OH
cxomuresas u B obaacta D.

O6parHo, ecnn psax (1) cxogures B obmactm D, To mo Teopeme 8 mis Bes-
goit obmacru D,(r << 1) cxopmres pax (5), 1. e. mpm mofom r << 1 cxommres
psy (4). Cnenosarensso, pag (3) cxogurea B obxacta DA,

Amnaniornuso TeopeMe 9 JOKa3bIBAETCA.

Teopema 10. Jasn czxodumocru pada (1) e obaacru D k Pynryuu

k 3
J(w, 2)=4’ (D) neobxodumo u docrarouro, 4Tobbi pﬂ,é;/[Zl ka (2) [GD <l_/f—l|>] el e
IKIESp ’

cxoduacs 6 obaactu DO,
BBemem B paccMoTpeHMe CYeTHO-HOPMHpPOBaHHOe mpoctpaHcTBo B’ (D)

m-KpaTHHIX IociegoBaTensHocTell Pynrmuit @ = {fr(z)} (fk (2)=0, ecam

— K
e ES5) o oncrowoiimop ol = 3 sup 1u(a)[ A4 Go (p)1"
kikleSp *HD
0<r<1). -
Tax ske paccMOTPEM CUeTHO-HOPMHPOBaHHOE TpocTpancTso B’ (D) mociego-
paTensHOCTel Qymkmmit a = {fx(z)} Tarmx, ¥T0 mWpm HekoTopoM r > 1, 3a-
BHCAIIEM, BooGI[e roBOps, OT TOCAEF0BaTeIbHOCTH,

lab= 3 sw |A@ [ ()M < o,

&klesp ?SHD
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ﬁ T”ononomeﬁ HHIYKTHBHOTO Tpefesa 6aHaX0BHIX IPoCTpaHCTB B, ¢ HopMamm
lall,.

Teopewma 11. IIpocrpancrea A’ (D) u B’ (D) usomopgrel, npocTparcrea
A’ (D) u B’(D) rakxe usomopgrul.

JJorasaTeascTBo. Teopema 10 ycramaBimBaeT COOTBETCTBHE MEKAY
¢ysxnuamu f(w,z)eE A’(D) m mociegoBaTenbHOCTAME HX K03(HImEHTOB
T'aprorca a & B’ (D). 910 cooTBeTCTBHAE HEIPEPHIBHO B 00€ CTOPOHEI IO TOIO-
agorun mpoctpancts A’ (D) m B’(D), rak Kark pans J00HIX YHCeXI I M Ty,
0<r<nm<<1, umeeMm

1@ 2k =sw | 3 @ut | < X suplfe @) [Go(p) [ =lak
r | k=0 klKlESp T
leb<tf@ 2k 3 (" 3 (£)'<e.
kNk|ESp kIKIESD

Aranormuno foxassiBaerca msomopdusm mnpocrpaucts A’(D) m B’ (D).

Teopema 12. Ecau D{|z;| < Rj(z), j=1,...,m; z Hp} u D;{|z;| <
< Ri"(z), j=1,...,m; 2 Hp}— npoussosbrvie noaHvie m-Kparrvie 06-
aacru Taproeca, umerowue odunakoswvie npoekyuu Hp = Hp, 10 npocrpan-
creéa A’(D) u A’ (D) usomopgmwt. Hpocrpancrea A’ (D) u A’ (Dy) rakace uso-
MOpGHHbL.

Teopema moxaswiBaercsa ¢ moMoinpio TeopeM 10 m 14 amamormumo Teopeme

6 (1).
Curemcrame. Ecau obaactu D u D, ozpanuuenst, To npocrpancrea A (D)
u A (Dy) usomopgrwr; npocrpancréa A (D) u A(Di) Takxe usomopgrb.

ITocrynmmo
26 VI 1965
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