
А.Б.Гулисашвили 
О СЛЕДАХ ДИФФЕРЕНЦИРУЕМЫХ ФУНКЦИЙ НА ПОДМНОЖЕСТВАХ 

ЕВКЛИДОВА ПРОСТРАНСТВА 

В этой работе изучаются задачи о следах и продолжениях для 
функций, принадлежащих пространствам С.Л.Соболева W £ ( К ) и про­
странствам 0.В.Бесова В р ) 4 (F ) . Множество Г из R f t- , на 
котором рассматриваются следы и с которого делаются продолжения, 
предполагается измеримым по оС-мерной мере Хаусдорфа % ^ , 
О < </, < М/ . а следы понимаются либо в операторном смысле, либо 
в смысле строгой определенности функции % ^ -почти всюду на Г . 

Работа состоит из четырех параграфов. В § I приведены опре­
деления следов функций в различных смыслах, а также необходимые 
обозначения. В § 2 получено уточнение теорем вложения, принадле­
жащих В.Г.Мазье и автору, основанное на использовании максималь­
ной функции. В § 3 приведены следствия из теорем, доказанных в 
§ 2, касающиеся существования следов, и, в частности, полностью 
решена задача об условиях существования оператора следа 

ТЧ : В Р ) 1 (К ) — > - L ( Г , $ Д 1 < р ^ ~ , 0 < 5 < ° ° И наконец, в § 4 
дано описание пространства следов Тч ( BJV (Р. )) в случае, 
когда существует оператор T*t: Вр Р

А (R ) — - L ( Г ^ ^ и множест­
во Г является счетно ( X ^ w t J -спрямляемым подмножеством R . 

Данной работе предшествовал препринт [7] и некоторые из дока­
занных теорем были первоначально получены в [7] . 

§ I. Определения_и_обдэначения. 

Через Г везде будет обозначаться подмножество R , изме­
римое по некоторой мере Хаусдорфа %^ t 0 < <= W- , причем значе­
ние оС будет ясно из контекста. Предположим, что задано функ­
циональное банахово пространство А на R , такое, что про­
странство Шварца быстро убывающих функций 5 (IR ) плотно вло­
жено в А . р 

ОПРЕДЕЛЕНИЕ I. Оператором следа.TV. А — - L ( Г , М А ) " р > 1 
называется ограниченный линейный оператор, действующий из А 
в Ь Р ( Г , ^ А ) , значение которого на каждой функции из S ( R ) 
совпадает с ее сужением на Г 

Пусть функция | локально интегрируема на 1R по Я -мер­
ной мере Лебега М л . Обозначим через В ( д о , ^ ) открытый шар 
в R с центром в точке X и радиусом ^ , и рассмотрим 
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средние 

ОПРЕДЕЛЕНИЕ 2. По определению, функция | G (К*) имеет 
след Д | в смысле строгой определенности на Г , если пре­
дел (Д | ) ( э С)=^*И ' 0 (Д^|)(Ж') существует и конечен - почти 
всюду на Г . 

Следы в смысле строгой определенности функции применялись 
в [3] , [II] и [13] . 4 • ̂  

Максимальная функция М | для функции | е L („,. (JR ) зада­
ется следующим образом: 

Функция М | определена в каждой точке, может принимать беско­
нечное значение и является борелевской функцией. 

§ 2. Максимальная_фу^кция_и_террем^_вложения. 

В этой работе будут рассматриваться пространства С.Л.Собо­
лева W i (R ) , пространства О.В.Бееова B P i l » 
1<.р<с«э 0 <• 5 пространства С.Л.Соболева - Л.Н.Слободец-
кого W | ( R ) , которые при целом s совпадают с пространст­
вом С.Л.Соболева, а при нецелом 5 - с пространством О.В.Беео­
ва (R ) . Определения этих пространств, а также необходи­
мые сведения из теории пространств гладких функций можно найти 
в монографиях [ i l , [2] , [ ю ] , [ i l ] , [12] . 

В работе В.Г.Мазьи [8] дано необходимое и достаточное усло­
вие для того, чтобы имело место ограниченное на множестве 
Со (К ) вложение пространства W t (R ) в пространство 

L 1 (JjH) I где JI - борелевская мера на R " . 

ТЕОРЕМА I. (В.Г.Мазья [в] , [9] ). Неравенство 

выполнено для всех функций | eG^°(R ) с постоянной О i не 53 



зависящей от | , в том и только в том случае, если 

(2) 

Наименьшая постоянная С в (I) эквивалентна величине ЗГ5( ji). 

В работах автора [б] и [7] получен L ̂  -аналог этой теоре­
мы. 

ТЕОРЕМА 2 (см. [б] , случай 0<5<4- ; [7] , общий случай). 
Неравенство 

(3) -С.ОО 

выполнено для всех функций | е S C R " ) 0 постоянной С » не зави­
сящей от | , в том и только в том случае, если 

УръШ*- & И Р { 1 " * * Р У В ( х , Й < " « . ( 4 ) 
" x e R H , o < t < i " " d 

Наименьшая постоянная о в (3) эквивалентна величине [3ips(jU<)] ̂  • 

ДОКАЗАТЕЛЬСТВО. Необходимость условия ( 4 ) доказывается при 
помощи подстановки в неравенство (3) функций Ф ( ^ ^ ' J ; 

X, X„eJR , 0<t/<-°,° , где У - какая-нибудь функция из 
С Г ( 1 0 . Для которой Ч>(х)=4 при X G В(0,1) и supped В(0,2). 

Достаточность. Пусть сначала р - целое число. Предположим, 
что выполнено условие ( 4 ) и задана функция | & 5(R )• Имеет 
место разложение | = Zli f к » г Д е f к " с л в Д н а К* Ч е л о й т & -
литической функции от м/ комплексных переменных экспоненциаль­
ного типа (с 2 К) , причем 

(«.. [ г ] . [12] ). 
Экспоненциальный тип функции (|к) не превосходит covtsT-2. , 

поэтому применяя теорему I и обобщенное неравенство С.Н.Бернш-
тейна, приходим к заключению, что 

IМ ) = 8 ̂ * ) Р | L H V ) *
 C*>S W ̂  (**) * (6) 
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Ввиду того, что 

1|(*)1<£ЦкС*)| ( 7 ) 

' к=о 
для всех x e R , из ( 5 ) и (6) выводим неравенство 

и достаточность условия (4) доказана в случае целых р 
Пусть теперь р не является целым числом. Найдем такие це­

лые числа pi, рг, » что i < р 1 < . р < . р г < . » ° . Затем выберем 
S t и 5 а так, чтобы были выполнены равенства piSi =pa sa = P5-

По разобранному выше случаю, имеем 

для всех | G. S (R**). Применив X -метод интерполяции (см. [2]; 

[12] ), получим при 0 = ( р"1 -pj l)( р^ - р ! ) " * нера­
венство 

По теореме Петре (см. [12] , замечание 4 к пункту 2.4.1) 
справедливо вложение 

Теорема 2 доказана, ввиду (3) и (9). % 
Следующие две теоремы уточняют теоремы I и 2. 

ТЕОРЕМА 3. Неравенство 

выполнено для всех функций | е W f (Е*) с постоянной С , не 
зависящей от | , в том и только в том случае, если Х$ (jit) •< 
•< оо , Наименьшая постоянная С в (10) эквивалентна величи-

(10) 

Н в о 
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ТЕОРЕМА 4. Неравенство 

выполнено для всех функций | е. BJ^ (Р-̂ ) с постоянной С . , 
не зависящей от | , в том и только в том случае, если 

Ji'ps^) «с о*° . Наименьшая постоянная С в ( I I ) эквивалентна 
величине [8TpS (jU-)]1^3 . 

Доказательства теорем 3 и 4 опираются на схему доказательств 
теорем I и 2 в [з] и [б] . Поэтому отметим только основные момен­
ты. 

Необходимость доказывается, как и в теоремах I и 2, подста­
новкой в (10) и ( I I ) стандартных пробных функций. 

Достаточность в теореме 4. Пусть пока 0 <• 5 <• i • Из опреде­
ления пространств Врд ( R ) и из ограниченности максимального 
оператора М в L P ̂  р>1 следует ограниченность М в В р Д И ), 
1 < р < ° ° , 0 < S < i . 

.Предположим, что выполнено условие (4) и задана функция 
| е. В р ; 1 (R ) . Рассмотрим разложение | = ZZi | к. » такое как 

в доказательстве теоремы 2. Ввиду того, что | K € . L i p i , К > 0 , 
функции М | к , к. > 0 непрерывны. Легко видеть, что неравенство 
(3) имеет место для всех непрерывных функций из В P j l (R ) , по­
скольку и в этом случае неравенство (7) выполнено в каждой точке. 
Отсюда делаем заключение, что 

11м ̂  И ^ 0 ^Р-^-) 4 / р II ? к» в&рд^} ̂ с ак V P S с̂ У/р || {к || р, к ̂ о. 
Суммируя по к предыдущие неравенства, получаем оценку 

I И * 1 L » ( ^ * 0 ^ 

В полной общности теорема 4 выводится из теоремы 3 так же, 
как теорема 2 выводилась из теоремы I . Покажем теперь, как при 
помощи бесселева потенциала ^ перейти от случая 0 < 5 < i 
к случаю 1 < 5 < 2 в теореме 3. Предположим, что ^$(М-) < с о-

Определим меру ^ при помощи равенства 
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где - борелевское множество, a - ядро бесселевого потен­
циала 1 А (см. [il] ). 

Рассуждая аналогично доказательству теоремы Адамса в [9 ] 
(лемма на стр.41 в [9] ) и используя свойства ядер , доказы­
ваем, что 

Qts-iC 4)) < C f t s ( / ) . (12) 

По теореме об изоморфизме для пространства 0.В.Бесова (см. 
[2] ) имеем "J-.̂  | е. Е^д ( R * ) . Разобранный выше случай и нера­
венство (12) дают 

№ U A w ) < Щ,<гу <13> 

Далее имеем 

R * R * 

Используя неравенство Гельдера и неравенство Ц О , ^ * ^ 0 0 ( с м . 
[il] ), получаем, что 

мфф-мси.дрсуЦ " ( Ц ) Ы ^ ( х - ^ . ( i s ) 
R* 

Из (13), (14) и (15) вытекает теорема 3 в случае i < S <2 
Чтобы включить случай S=-] , воспользуемся приемом из до­

казательства теоремы 2 (см.неравенства (8) и (9)). Случай, когда 
Ъ>/2. • рассматривается аналогично. На этом завершается доказа­
тельство теоремы 4. • 

Достаточность.в теоремеЗ.Доказательство отличается от дока­
зательства теоремы 4, так как максимальный оператор не ограни­
чен в L . Используется схема доказательства теоремы I ( с м . [8]} 

[9] ), модифицированная для максимальной функции. 
Введем такую характеристику меры jU/ : 

Если 5ГА (и,) <. «. , то тогда 
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R * 

i 
сю 

При доказательстве неравенств (16) использовался слабый тип 
(I, I) для максимального оператора и радиальная симметричность 
функции М ( ? С В ( 0 / 0 ) . 

Пусть теперь С - открытое множество с гладкой границей. 
При помощи леммы Гастина (см. [9] , стр.39) из (16) получается 
оценка 

R*1 

где Ъ Q обозначает границу С . Отсюда, используя формулу 
Кронрода - Федерера (см. [9] , стр.36), делаем заключение, что 

jM(j)(tt)^(tt)<c9j^|[|lffi^, { e 5 ( R * ; 
R*1 

В неравенстве (17) через uT A (R ) обозначено однородное прост­
ранство С.Л.Соболева. 

Из (17) стандартными рассуждениями с использованием разбие­
ния единицы (см. [8] , [9] ) получаем, что 

Возьмем теперь любую функцию и представим 
ее в виде ряда | =ЩК , такого, что Д | | | к | | ^ } < г 
а к е 5 (R*1) (это можно сделать ввиду того, что 5 (JRH) плот­

но в V// (R H) )• Тогда в каждой точке ъ справедливо неравен­
ство М ( | ) (х) < XZi М (<|к) (&) • Отсюда и из неравенства (18) 
следует, что теорема 3 доказана для пространства W | (R ) . 

В случае, когда 0<S<-1 » из условия ̂ g C^)^* 0 следует, 

М ty, (a)) (JLjn (u) ̂  cur, ( ju)w^ (Or/"2 ЭДНЧ («О-)2

 ( i 9 ) 

для любого открытого множества С с гладкой границей. При выво­
де неравенства (19) используется лемма Гастина. 
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Пусть j е E>t i (R ) . Разложим | в ряд по целым функциям 
| = Аналогично томУ| как доказывалась теорема 2 в 
[б] , выводим из неравенства (19) следующую оценку: 

К* 
Суммируя неравенства (20) по к и используя (5), имеем 

. I M(|)(U.)d^(tt)<03r s(jM,)j{|B3 ( R f t ). (21) 
Rft м 

При помощи подходящего разбиения единицы, из (21) получаем ана­
логичное неравенство с 3TS (jh) вместо 3TS (j№) . 

Теорема 3 доказана в случае, когда 0 <• S <• 1. 
Если S > i и 5 не является целым числом, то, пользуясь бес­

селевым потенциалом "Ĵ  проводим доказательство,как было ука­
зано выше. Если S - целое число, то пользуемся интегральным 
представлением С.Л.Соболева, как в доказательстве теоремы I 
в [9] , стр.41. 

Теорема 3 полностью доказана. • 

§ 3. О_с^ществовании_следдв. 

Известно, что существует оператор следаTtiW^R^-^L^R 
(Гальярдо [l5] ). В этой же работе доказана возможность ограни­
ченного нелинейного продолжения из L (R в Wi (R ) . 
Известно также, что линейного продолжения не существует (Петре 
[16] ). В работе Ю.Д.Бураго и В.Г.Мазьи [з] дано необходимое и 

достаточное условие для существования следа пространства ((f) 
на приведенной границе о С открытого множества С с конеч­
ным периметром и для принадлежности следов пространству 
L (9 Cj ) . Этот результат был впоследствии независимо полу­
чен в работе Анчелотти и Джакуинта [13] ; в которой доказана 
также и возможность нелинейного продолжения. 

Для пространств О.В.Бесова известно (см., напр. [12] , тео­
рема 2.9.4(c)), что при 1 < Р <.<=«, 1 < W/< М/ существует опера-

тор следа TV. Bp, t (R ) — - I (R , В.И.Буренко в и М.Л. 
Гольдман [4] , [5] доказали возможность соответствующего ограни­
ченного нелинейного продолжения, а в работе [4] доказано, что 
линейного продолжения не существует. 
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Пусть Г - подмножество R * , измеримое по мере ЭД^О^Х^М/. 
Если взять в качестве меры JU; «в теореме 2 меру , суженную 
на Г , то получим такое следствие. 

СЛЕДСТВИЕ I. Оператор следа "TV. BJĴ F*) - ^ ^ ( Г Д л ) . W 
1<р<.»° 0<5^°°, существует тогда и только тогда, когда 

tfpsWr)= sap {*^*А(ГПВ(*/0)Ь~-
x e R * 0 < ' l ' < l d 

Vp 
Норма оператора Tl/ эквивалентна величине [ 3TpS | p )] . 

Это следствие полностью решает задачу о существовании опера­
тора Tt: E>pIi(RW)-,-LP(r,fJt'jL) . Если ЧА/ - целое число, для кото­
рого | < wv<W » то из следствия I вытекает утверждение, обобща­
ющее упоминавшуюся выше теорему о следах на подпространстве R w . 

— и Р 
СЛЕДСТВИЕ 2. Оператор следа ТЧ: В р^ (R ( Г , Я Ц 0 

существует тогда и только тогда, когда 

^ [ Г ) М хД" Ро«<Д *""Х(ГПВ(х, г)Ь~. (й) 

Норма оператора T f ' эквивалентна величине ( Г ) ^ . 

Из теорем 3 и 4 при помощи стандартных рассуждений (см. [il], 
стр.18-19) получаем такие следствия. 

СЛЕДСТВИЕ 3. Если мера JH удовлетворяет условию ̂ (jU-)-^ 0 0 

для некоторого S > 0 , то тогда для любой функции | G W f (R ) 
предел средних ( А 1) (х) = twt (») существует ^ - почти 

всюду на К . 

СЛЕДСТВИЕ 4. Если мера jtl удовлетворяет условию 0TpS (ju) < 

для некоторых р и 5 , таких что i -ср-с3*^ 0<.S-c*tt, то тог­
да для любой функции | е Ь р ; 1 ( R * ) предел средних^ ( Л | ) ( х ) — 

=^и/Л/ ( А ^ | ) ( х ) существует jU/ - почти всюду на R 

Следующее утверждение вытекает из следствий I и 4: 

СЛЕДСТВИЕ 5. Пусть выполнены условия следствия I и имеет 
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место неравенство 3f p 5 | р) <. <» . Тогда функции 74 | и 

А | совпадают IH!̂  - почти всюду на Г для любой функции 

Пусть теперь задано множество Г > измеримое по мере 
Ц ^ О ^ ^ К И / , И такое, что %^{Г0Ь(х,1/)) -с для всех 
X e R ,0<.^<-1. Оказывается, что при этих минимальных пред­
положениях на множестве Г существует след в смысле строгой оп­
ределенности у любой функции | е. D ^ ^ R ^ j i ^ p ^ 0 0 , 0<. °С-=̂  И/. 

СЛЕДСТВИЕ 6. Если множество Г удовлетворяет приведенным 
выше условиям, то тогда любая функция |еВ|Д (R ) имеет след 

А | на множестве Г . 

ДОКАЗАТЕЛЬСТВО. Пусть множество W измеримо по мере % i , 
и кроме того, 0 •< )<.<»« • Тогда по теореме 2.10.18(3) из 
[14] имеем оценку Щ / SUf ^~А$Д№ПВ(х/1>))<сдля ЭД*.- почти 

всех x e W и некоторой постоянной С . Отсюда вытекает, что 
Г представимо в виде Г =.U П, , где *^Н-А | г. ) ̂  ос'; 
i 5> 1 . Остается применить следствия 3 и 4. • 

§ 4. Продолжение J ^ K U H U _ C O _ C 4 § W W 

Множество Г С R называется vw -спрямляемым ( Wb - натураль­
ное число, 1*ьИК.И/), если существует функция }\'.R—-«-R клас­
са Lip i , отображающая некоторое ограниченное подмножество 
JR • на Г . Множество Г называется счетно (Ift/wj^O -спрям­
ляемым, если существует представление Г = U Г: , такое, что 

1=0 
"ДО^ ( Г 0)=0, а каждое Г\ , i з> 1 является W -спрямляемым мно­

жеством (см. [14] , 3.2.14). ' 
Из теоремы 3.2.29 и утверждений пункта 3.1.19 в [14] выводит­

ся следующая полезная лемма, позволяющая применять метод локаль­
ных координат к счетно -спрямляемым множествам. 

ЛЕММА I. Пусть Г - счетно (Жп, w j -спрямляемое ЭД^-измери-
мое множество и задано & > 0 . Тогда существуют а) открытые ку-

б ы ^ К ^ ^ в R^^oceR*^: 0C/j=O; Wl+l<,j-<*tje центрами в 
начале координат и ребрами, параллельными осям координат; 
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b) функции Д^: К,,—>R*" класса С 1 ; с) отображения L ^ R * — 
являющиеся композициями сдвигов и ортогональных преобразований; 

а) попарно не пересекающиеся компакты в R , такие, что 
I) Д П С Г > 2) для Г 0 -Г\(.и фимеем 1 ^ ( Г 0 ) = 0 ; 3) Г 4 С 

С Lj, ( Aj, (Kj,)), i > 1 ; 4) для любой координатной функции 
( A i) j , 1 < 1 < в о , l^j^M/. справедливо неравенство 

В следствии 2 содержится необходимое и достаточное условие 
для существования оператора следа Тч: Ь рд (R )-*-1ДГ,ЭДл). Следу­
ющая теорема обобщает теорему В.Й.Буренкова и М.1. Гольдмана о 
продолжении, упоминавшуюся в § 3, и дает полное решение соответ­
ствующей задачи о продолжениях в классе счетно-спрямляемых мно­
жеств . 

ТЕОРЕМА 5. Пусть Г - счетно (W^ttl) -спрямляемое ^/щ/ -из­
меримое подмножество R . Если выполнено условие (22), то тогда 
для любой функции 1 е L ( T I L - ) , 1 ^ р < = » существует функция 

F & b p ^ (R ] , такая что Тч F = | и,кроме того, справедливо 
неравенство 

В частности, если выполнены условия теоремы, то тогда 

Т г ( В р ^ ( R ) ) = L P ( r , ^ ) . 

Приведем краткую схему доказательства теоремы 5. Полное до­
казательство имеется в препринте [7] . 

Фиксируем представление Г = (J Гш

ь из леммы I. Выберем какое-
нибудь конечное подсемейство семейства Г\ } [ > i . Для простоты 
предположим, что выбраны множества ; 1 <, i, J\|. 

Положим W = r i U . ..иГд и обозначим через 1 регуляризованное 
расстояние до множества W (см. [ i l ] , ). Выберем какую-нибудь 
функцию I е С 0 [ 0 , ° ° ) , для которой Supp)Sc[0,i)5]i(O)=i-,0^5(t)«i 
при 0 < t <• 0 0 » и кроме того, справедлива оценка 
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где М - фиксированное натуральное число, такое, что М >M/-W/+i. 
Определим срезающую функцию при помощи формулы 

S^ w (x) =К(^"Ч(х)) , ateR*", 0-с£<1 . Используя свойства 

регуляризованного расстояния 1/ и функции $ , получаем, что 

где обозначает частную производную порядка I по i -ой 
координате, а постоянная С- не зависит от и X . 

Важность срезающих функций видна из следующей леммы. 

ЛЕММА 2. Пусть̂ выполнены условия теоремы 5. Тогда для любой 
функции F е Bp [ (R ) справедливо неравенство 

W j J P IР s,, J I в ^ Г ) ^ с | Ъ F | | l P ( w W w ) , 1 <р<~, 

причем постоянная С не зависит от F и W . 

ДОКАЗАТЕЛЬСТВО леммы 2 является длинным и сложным. Оно име­
ется в [7] , и мы не будем его здесь воспроизводить. 

Следующая лемма позволяет делать продолжения с конечных 
объединений множеств, лежащих внутри графиков 0 -функций. 

ЛЕММА 3. Пусть выполнены условия теоремы 5. Тогда для любой 
функции | е Ьр(\л/,ЭДт)существуют функции F±, Fa из 

( О , такие, что F t>0, F a>0,Tt (F1-Fa) = { 
Хупгпочти всюду на W , и кроме того, 

i r''B^fw +i^i 6^f(0* cHi L>,«.j 
с постоянной С • не зависящей от 

Доказательство леммы 3 также опускается. 
Продолжим доказательство теоремы 5. Пусть | е LP (Г, %^) -

Тогда для некоторых натуральных чисел ij ; j > i , таких, что 
iL = I и последовательность I: возрастает при i—>• =» , имеем 
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По лемме 3 существуют функции F £ : , F a j е В р 1 (JR.*) , где 
S = < ^ . такие, « о Г . ^ О . Г ^ о / т г С Г ц - Г , , } ) - } 
ои̂ -почти всюду HaWj, и кроме того, 

Далее, полагая F = ] • (F^ - F ^ F ^ ^ . + Rj.) . имеем 

Для некоторого представления Г = U^W^ )W K=Wj K + 1U.. .UV/j K + t 

справедливо неравенство 
С3„ РЗ 

S | 1 4 r | № , « 1 J * a l T * F l L ' ( r , « У 
(26) 

Найдутся срезающие функции, такие, что, полагая FK = 
= $£• ty. (F1;j — F a jj) , K > 1 , где сумма берется от 

+ l до Д . ; ̂ " f t l ^ ^ J j I . J f l ^ . ^ ^ ; • 
2) .Т4 F K= I "Jt̂, ~ п о ч т и всюду на W K . K>i . После этого 
определяем последовательность функций Z A =F 1 ) = Zj_i + 

+ $„. w- ( Fj, I > 2 , где срезающие функции подобра-
fa К ) " {/ #-ч̂  

ны так, что DWjfl 5 U f p S ^ = 0 при i » a , i ^ j ^ i ; 
2H|s,l^(n-2H)||BVRH}<o||Tt(n-zw)||LP(W^Bi) при i > a. 
Подобрать подходящие функции 5 позволяет лемма 2. 

Так как I Zj, I <= F , то | Tt £i | «, ТЧ F, i > а • Отсюда по­
лучаем, используя оценки (23)-(2б), свойства функций Ъ\ , и 
применяя следствие 2, H Z i l ^ ^ + C l Z r Z j ^ c I f ^ ^ 
Следовательно, ряд Z i (Zj-Zi-i) сходится в пространстве 
Брд (iR*) к функции F . Так как TiZ^ =| % № -почти всюду 

на U W K при i > 2, , получаем, что Тг F — 1 , и что функ-
ция F является искомым продолжением функции | 

Теорема 5 доказана. # 
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Summary 

We i n v e s t i g a t e c o n d i t i o n s o f e x i s t e n c e and c o i n c i d e n e s s o f 

t he t r a c e s o f f u n c t i o n s o f S o b o l e v ' s and B e s o v ' s c l a s s e s bo th i n 

t he o p e r a t o r sense and i n t he sense o f s t r i c t d e f i n i t e n e s s . A 

s o l u t i o n i s g i v e n t o t he problems on t r a c e and e x t e n s i o n f o r t he 

t r a c e o p e r a t o r ТЧ- В — » - L i n t he c a s e , when Г is a coun tab ly 

(jfij^w) - r e c t i f i a b l e IJi/^ -measurab le subset o f IR . 
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