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В [1] было дано обобщение теоремы о трех шарах для гармонических функций на< 
случай, когда роль внутреннего шара играет произвольное равноизмеримое с этим шаром 
множество. 

Обозначения: QR — шар в Rn радиуса R с центром в точке х, mes E — лебе­

гова мера множества Е, для непрерывной в QR функции и положим MR(u) = max \и(х) \ + 

Пусть оператор L = &ти+ ^ aa{x)Dau определен в Rn и его коэффициенты аа 
|a |^[3m/2] 

являются вещественными аналитическими функциями, обладающими аналитическим 
продолжением в комплексную область V = {z = (хх + iyu . . ., хп + iyn): x 6 Rn* 
I Vi I < $] {i = 1, . . ., п)} и | aa(z) | < с при z £ V, где с > 0 — некоторая константа. 

Т е о р е м а 1. Пусть Е с: Rn — измеримое множество \и ^(Е) = (mes Е)г1п. 
Существует константа р0, 0 < р0 < 1, зависящая от размерности пространства такая, 
что для любого измеримого множества Е cz Q® 0 < р < р0, и(х) — решения эллипти­
ческого уравнения Ьи = 0; из того, что в Q\ выполнены неравенства \ и\ < 1, | и \\Е < 
< г{Е)у, у > 4п, следует, что для любого R, р < R < 1, | и \\QQ < (c'R)ay

% где а > 0, 
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с' ;> 0 — константы, зависящие от б, с, я, т . 
Д о к а з а т е л ь с т в о . В силу огюаниченности аналитических продолжений 

коэффициентов уравнения можно оценить производные его решения [2]: сушествуют 

константы Я, и М, зависящие от 6, с, п, т, такие, что 2J S ^ J ^ и ^ М ^ ( г ^ ) * 
\t№ 

В статье [1] показано, что для функций, у которых таким образом ограничены произ­
водные и для которых справедлива теорема о трех шарах ([3], § 3), выполняется утверж­
дение теоремы 1. 

Т е о р е м а 2. Пусть и(х) — решение уравнения Lu = 0 в Rn. Пусть Е с: Rn — 
измеримое множество, удовлетворяющее условию: существует Р >> 0 такое, чта 
mes(E П <?i) > Р для любого х' 6 Rn- Тогда, если \ и \\Е < 1, то либо | и | < с3 в Rn

r 

либо MR(u) > сг exp exp c2R, си с2, с3 > 0 — константы, зависящие от уравнения. 
Д о к а з а т е л ь с т в о . Произведем преобразование подобия в пространстве Rn 

с коэффициентом р0 (р0 — константа из условия теоремы 1). Образы Е и и обозначим Eh 

и и' соответственно. Получим mes№' f] Qp0) > Рро Д л я любого х' £Rn. Из теоремы 1 
непосредственно получаем рекуррентную оценку MR{u') через М^^и'): 

MR(u') > (АГя-!^'))1. I > 1, Z(P, po, a, n), 
т. е. либо | u' | < 1, либо MR(u') > сг exp exp c ^ cj > 0. Отсюда MR(u)\> сг exp exp c2R» 

С л е д с т в и е . Если и — гармоническая в Rn функция, Е сг Rn — множество» 
обладающее указанным свойством, и \ и \\Е ^ 1, то либо и = const, либо* 
lim (In In MR(u)lR) > 0. 

&->-oo 

Точность полученного результата показывает пример: u (s) = Re exp exp 2JTS. 
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