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Î äèôôåðåíöèðóåìûõ îïåðàòîðàõ 
ïî÷òè íàèëó÷øåãî ïðèáëèæåíèÿ 

Ïóñòü X - ëèíåéíîå íîðìèðîâàííîå ïðîñòðàíñòâî, Y Ñ X - êîíå÷íîìåðíîå 
ïîäïðîñòðàíñòâî, å > 0. Ìóëüòèïëèêàòèâíîé ã-âûáîðêîé Ì: X —• Ó íàçî­
âåì òàêîå îòîáðàæåíèå, ÷òî 

\/õ å X \\Ìõ - õ\\ < inf{||x -y\\:ye Ó}(1 + å). 

Â ðàáîòå äîêàçûâàåòñÿ ñóùåñòâîâàíèå s-âûáîðêè Ì, èìåþùåé òó æå ãëàä­
êîñòü, ÷òî è íîðìà ïðîñòðàíñòâà X. Íà ïðèìåðå ïðîñòðàíñòâà Lp[0,1] ïîêàçàíî, 
÷òî ïîñòðîèòü s-âûáîðêó áîëüøåé ãëàäêîñòè, âîîáùå ãîâîðÿ, íåëüçÿ. 

Áèáëèîãðàôèÿ: á íàèìåíîâàíèé. 

Ïóñòü X - äåéñòâèòåëüíîå ëèíåéíîå íîðìèðîâàííîå ïðîñòðàíñòâî, Y Ñ X -
ïîäïðîñòðàíñòâî, dim Ó = ï < îî; Â = {õ: \\õ\\ ^ 1}, 5 = {æ: ||æ|| = 1}, 
p(x,Y)- ðàññòîÿíèå îò ýëåìåíòà õ Å X äî ïîäïðîñòðàíñòâà Ó, Ð = Ð ó : X —> Ó -
îïåðàòîð ìåòðè÷åñêîé ïðîåêöèè, ò.å. òàêîå îòîáðàæåíèå, ÷òî äëÿ ëþáîãî õ Å X 

Px = {yeY: \\x-y\\=p(x,Y)}. 

Î Ï Ð Å Ä Å Ë Å Í È Å . Ïóñòü ã > 0, U Ñ X. Ìóëüòèïëèêàòèâíîé (àääèòèâíîé) 
ã-âûáîðêîé Ì: U —> Ó (A: U —> Ó) íàçîâåì òàêîå îäíîçíà÷íîå îòîáðàæåíèå, ÷òî 

Óõå U Mxe{yeY: \\x-y\\ < ð ( æ , Ó ) ( 1 + å)} 

(Axe{yeY: \\x-y\\ ^p(x,Y)+s}). 

Èç [1] âûòåêàåò, ÷òî äëÿ ëþáîãî êîíå÷íîìåðíîãî ïîäïðîñòðàíñòâà Ó ñóùåñòâóåò 
ëèïøèöåâà ìóëüòèïëèêàòèâíàÿ ã-âûáîðêà Ì : X —> Ó, ò.å. òàêàÿ, ÷òî 

Óæ ü æ 2 Å Õ | | Ì Æ 1 -ÌÕ2\\ < Ñ(ï,ã)| |æ1 - æ 2 | | , 

ãäå êîíñòàíòà Ñ íå çàâèñèò îò õ\, æ2. 
Â íàñòîÿùåé ðàáîòå äîêàçûâàåòñÿ ñóùåñòâîâàíèå äèôôåðåíöèðóåìûõ ã-âûáî-

ðîê, èìåþùèõ òó æå ãëàäêîñòü, ÷òî è íîðìà ïðîñòðàíñòâà X (òåîðåìû 1 è 2). Ïî­
êàçàíî òàêæå, ÷òî ïîñòðîèòü ^-âûáîðêó áîëüøåé ãëàäêîñòè, âîîáùå ãîâîðÿ, íåëüçÿ 
(òåîðåìà 4). 

Ñôîðìóëèðóåì áîëåå òî÷íî îñíîâíûå ðåçóëüòàòû ðàáîòû. 
Ïóñòü Z - ëèíåéíîå íîðìèðîâàííîå ïðîñòðàíñòâî, [ / Ñ Õ - çàìêíóòîå ìíîæåñò­

âî, îòîáðàæåíèå F: U —> Z îïðåäåëåíî è íåïðåðûâíî â íåêîòîðîé îêðåñòíîñòè 
ìíîæåñòâà U; ã > 0, ã = k + j , ãäå 

fe=fM, r ^ N , 
\ r - 1 , r E N , 0 < 7 < 1. 
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